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4 PERNYATAAN MENGENAI SKRIPSI DAN
SUMBER INFORMASI SERTA PELIMPAHAN HAK CIPTA

Dengan ini saya menyatakan bahwa laporan akhir dengan judul “Sifat Graf
bagi Nol Z, dengan n Perkalian Dua Bilangan Prima” adalah karya saya
gan arahan dari dosen pembimbing dan belum diajukan dalam bentuk apa pun
bada perguruan tinggi mana pun. Sumber informasi yang berasal atau dikutip dari
ya yang diterbitkan maupun tidak diterbitkan dari penulis lain telah disebutkan
am teks dan dicantumkan dalam Daftar Pustaka di bagian akhir laporan akhir ini.
Dengan ini saya melimpahkan hak cipta dari karya tulis saya kepada Institut
tanian Bogor.
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ABSTRAK

SYIFA NOER SYA’ADAH. Sifat Graf Pembagi Nol Z,,dengan n Perkalian
Dua Bilangan Prima. Dibimbing oleh TEDUH WULANDARI MAS’’OED dan
SUGI GURITMAN.

Graf pembagi nol adalah graf yang verteks-verteksnya merupakan unsur
pembagi nol dari ring komutatif dengan unsur kesatuan dan akan adjacent ketika
perkalian dua verteksnya menghasilkan nol. Dalam artikel ini, ring komutatif
dengan unsur kesatuan yang digunakan adalah ring Z,. Tujuannya adalah mencari
unsur pembagi nol dari ring komutatif Z,, graf pembagi nol dari ring komutatif Z .
dan Zq dengan p dan q bilangan prima, serta graf lengkap dan graf Euler dari graf
tersebut. Unsur pembagi nol Z,, ditentukan dengan mencari unsur yang tidak relatif
prima terhadap n sehingga dapat mempermudah perhitungan dibandingkan dengan
menggunakan definisi. Langkah untuk membuat graf pembagi nol Z,2 dan Zy4
yaitu dengan mencari unsur pembagi nol sebagai verteksnya dan verteks-verteks
yang adjacent sebagai sisinya. Graf pembagi nol Z,2 merupakan graf lengkap dan

graf pembagi nol Z,, merupakan graf Euler hanya ketika p dan q* merupakan
bilangan ganjil.

Kata kunci: bilangan prima, unsur pembagi nol, graf pembagi nol, graf Euler , graf
lengkap.

ABSTRACT

SYIFA NOER SYA’ADAH. Properties of Zero Divisor Graph Z,, with n is
Multiplication of Two Prime Numbers. Supervised by TEDUH WULANDARI
MAS’’OED and SUGI GURITMAN.

A zero divisor graph is a graph whose vertices are zero divisors of a
commutative ring with elements of unity and are adjacent when the multiplication
of two vertices yields zero. In this article, the commutative ring with the unitary
element used is the ring Z,. The goal is to find the zero divisor element of the
commutative ring Zy, the zero divisor graph of the commutative rings Z,: and Zpq
with p and g prime numbers, as well as the complete graph and Euler graph of the
graph. The zero divisor element Z,, is determined by looking for an element that is
not relatively prime to n so that it can facilitate computation compared to using the
definition. The step to make zero divisor graphs Z,2 and Z is to look for the zero
divisor element as its vertex and the adjacent vertices as its sides. The zero divisor
graph Zyz is a complete graph and the zero divisor graph Zq is an Euler graph only

when p and g2 are odd numbers.

Keywords: prime numbers, zero divisor elements, Euler graphs, complete graphs,
zero divisor graphs.



50905

I34 )

— eisauopuy Jodog —

Aisianun gdi

‘Ajisianiun gdj sefem Sueh ueSunuaday ueyiSniaw yepy uednnsuad 'q

‘Ajis1aniun gd| uizi eduey undede yniuaqg wejep [ul sijn3 eAJey ynin|as neie ueideqas jyeAueqiadwaw uep uejwnuwnguaw Suele|q 'z
yejesew njens uenefuy neie yuiy uesinuad ‘uesode| ueunsnAuad ‘yejwj eAley uesijnuad ‘ueyijpuad ‘ueyipipuad ueduguaday yniun eAuey uedunsuad ‘e

AsIBAIUN gd] ueedeasndiay

o

AN ST/ '|

SBuepun-8uepun 13unpuljig exdi) yeH

g
=
S
5
8
3
=
~
X
&
5
3
g
<

1 Jaquins ueyingaAuawl uep ueywniueduaw eduey jul sijny eAiey ynin|as neje ueideqas danSusw Suese|iq ‘T

© Hak Cipta milik IPB, tahun 2025*
Hak Cipta dilindungi Undang-Undang

Dilarang mengutip sebagian atau seluruh karya tulis ini tanpa
mencantumkan atau menyebutkan sumbernya. Pengutipan hanya untuk
kepentingan pendidikan, penelitian, penulisan karya ilmiah, penyusunan laporan,
«= penulisan kritik, atau tinjauan suatu masalah, dan pengutipan tersebut tidak
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4 Judul Skripsi : Sifat Graf Pembagi Nol Z,,dengan n Perkalian Dua Bilangan
Prima
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PRAKATA

Puji dan syukur penulis panjatkan kepada Allah subhanaahu wa ta’ala atas
segala karunia-Nya sehingga karya ilmiah ini berhasil diselesaikan. Tema yang
dipilih dalam penelitian yang dilaksanakan sejak bulan November 2023 sampai
dulan Oktober 2024 ini ialah Struktur Aljabar dan Graf, dengan judul “Sifat Graf
Pembagi Nol Z,,dengan n Perkalian Dua Bilangan Prima”.

Penyusunan karya ilmiah ini dapat diselesaikan tentunya tidak terlepas dari
hantuan dan dukungan berbagai pihak. Oleh karena itu, dalam kesempatan ini
genulis ingin mengucapkan terimakasih kepada:

1.

2.

Ibu Erie Sanerih dan Bapak Sukirno selaku kedua orang tua penulis yang
senatiasa memberikan doa, motivasi, dan dukungannya,

Ibu Teduh Wulandari Mas’oed, M.Si selaku dosen pembimbing pertama
dan Bapak Dr. Drs. Sugi Guritman selaku dosen pembimbing kedua atas
segala ilmu, motivasi, dan bimbingannya selama penulisan karya ilmiah
ini,

Seluruh dosen Departemen Matematika atas segala ilmu yang telah
diberikan,

Seluruh staf Departemen Matematika atas segala bantuan yang telah
diberikan,

Dian Ayu Lestari selaku sahabat yang telah menemani, mendengarkan
keluh kesah, serta memberi dukungannya,

Tim PKM-PM Math Mission, yaitu Dhea Ekaputri, Rio Rizky, dan
Muhammad Rifqi Al-Wafi yang telah memberikan dukungannya selama
penulisan karya ilmiah ini,

Semoga karya ilmiah ini bermanfaat bagi pihak yang membutuhkan dan bagi
kemajuan ilmu pengetahuan..

Bogor, Agustus 2025
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DAFTAR TABEL

Greatest Common Divisor dari x dan 8.
Greatest Common Divisor dari k < 4 dan 4.
Greatest Common Divisor dari m dan 12.
Greatest Common Divisor dari m dan 5. m # 0.
Greatest Common Divisor dari m dan 9.
Greatest Common Divisor dari m dan 25.
Greatest Common Divisor dari m dan 49.
Greatest Common Divisor dari m dan 6.
Greatest Common Divisor dari m dan 10.
Greatest Common Divisor dari m dan 15.
Greatest Common Divisor dari m dan 21.

DAFTAR GAMBAR

Graf pembagi nol I'[Z,]
Graf pembagi nol I'[Zs]
Graf pembagi nol I'[Z,5]
Graf pembagi nol I'[Z 4]
Graf pembagi nol I'[Z¢]
Graf pembagi nol I'[Z4,]
Graf pembagi nol I'[Z45]
Graf pembagi nol I'[Z,4]
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