
  

SIFAT GRAF PEMBAGI NOL ℤ𝒏 DENGAN 𝒏 

PERKALIAN DUA BILANGAN PRIMA 

SYIFA NOER SYA’ADAH 

PROGRAM STUDI MATEMATIKA 

SEKOLAH SAINS DATA, MATEMATIKA, DAN INFORMATIKA 

INSTITUT PERTANIAN BOGOR 

BOGOR 

2025 



PERNYATAAN MENGENAI SKRIPSI DAN 

SUMBER INFORMASI SERTA PELIMPAHAN HAK CIPTA 

 

Dengan ini saya menyatakan bahwa laporan akhir dengan judul “Sifat Graf 

Pembagi Nol ℤ𝑛 dengan 𝑛  Perkalian Dua Bilangan Prima” adalah karya saya 

dengan arahan dari dosen pembimbing dan belum diajukan dalam bentuk apa pun 

kepada perguruan tinggi mana pun. Sumber informasi yang berasal atau dikutip dari 

karya yang diterbitkan maupun tidak diterbitkan dari penulis lain telah disebutkan 

dalam teks dan dicantumkan dalam Daftar Pustaka di bagian akhir laporan akhir ini. 

Dengan ini saya melimpahkan hak cipta dari karya tulis saya kepada Institut 

Pertanian Bogor. 

 

Bogor, Agustus 2025 

 

Syifa Noer Sya’adah 

G5401201049 

  



ABSTRAK 

SYIFA NOER SYA’ADAH. Sifat Graf Pembagi Nol ℤ𝑛dengan 𝑛 Perkalian 

Dua Bilangan Prima. Dibimbing oleh TEDUH WULANDARI MAS’’OED dan 

SUGI GURITMAN. 

 

Graf pembagi nol adalah graf yang verteks-verteksnya merupakan unsur 

pembagi nol dari ring komutatif dengan unsur kesatuan dan akan adjacent ketika 

perkalian dua verteksnya menghasilkan nol. Dalam artikel ini, ring komutatif 

dengan unsur kesatuan yang digunakan adalah ring ℤ𝐧. Tujuannya adalah mencari 

unsur pembagi nol dari ring komutatif ℤ𝐧, graf pembagi nol dari ring komutatif ℤp2 

dan ℤpq dengan p dan q bilangan prima, serta graf lengkap dan graf Euler dari graf 

tersebut. Unsur pembagi nol ℤ𝐧 ditentukan dengan mencari unsur yang tidak relatif 

prima terhadap n sehingga dapat mempermudah perhitungan dibandingkan dengan 

menggunakan definisi. Langkah untuk membuat graf pembagi nol ℤp2  dan ℤpq 

yaitu dengan mencari unsur pembagi nol sebagai verteksnya dan verteks-verteks 

yang adjacent sebagai sisinya. Graf pembagi nol ℤp2 merupakan graf lengkap dan 

graf pembagi nol ℤpq  merupakan graf Euler hanya ketika p  dan q2  merupakan 

bilangan ganjil. 

 

Kata kunci: bilangan prima, unsur pembagi nol, graf pembagi nol, graf Euler , graf 

lengkap. 

 

ABSTRACT 

SYIFA NOER SYA’ADAH. Properties of Zero Divisor Graph ℤ𝑛 with 𝑛 is 

Multiplication of Two Prime Numbers. Supervised by TEDUH WULANDARI 

MAS’’OED and SUGI GURITMAN. 

 

A zero divisor graph is a graph whose vertices are zero divisors of a 

commutative ring with elements of unity and are adjacent when the multiplication 

of two vertices yields zero. In this article, the commutative ring with the unitary 

element used is the ring ℤ𝐧. The goal is to find the zero divisor element of the 

commutative ring ℤ𝐧, the zero divisor graph of the commutative rings ℤp2 and ℤpq 

with p and q prime numbers, as well as the complete graph and Euler graph of the 

graph. The zero divisor element ℤ𝐧 is determined by looking for an element that is 

not relatively prime to 𝑛 so that it can facilitate computation compared to using the 

definition. The step to make zero divisor graphs ℤp2 and ℤpq is to look for the zero 

divisor element as its vertex and the adjacent vertices as its sides. The zero divisor 

graph ℤp2 is a complete graph and the zero divisor graph ℤpq is an Euler graph only 

when 𝑝 and 𝑞2 are odd numbers. 

 

Keywords: prime numbers, zero divisor elements, Euler graphs, complete graphs, 

zero divisor graphs. 
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